
Διαγώνισμα Μαθηματικών Γ’ Λυκείου 

ΘΕΜΑ Α  

Α1. Δίνεται η ςυνάρτηςη 0xf ( x ) a ,a ,x   . Να αποδείξετε ότι: 

                                                    ( ) ln  ,  x x x                       (μονάδες 8) 

A2. Πότε  λζμε ότι μια ςυνάρτηςη f είναι παραγωγίςιμη ς’ ζνα ςημείο  0x  του 

πεδίου οριςμοφ τησ  ;                                                                                  (μονάδες 7) 

Α3. Να χαρακτηρίςετε τισ προτάςεισ που ακολουθοφν, γράφοντασ ςτο 

τετράδιό ςασ δίπλα ςτο γράμμα που αντιςτοιχεί ςε κάθε πρόταςη τη 

λζξη Σωστό ,  αν η πρόταςη είναι ςωςτή, ή Λάθος ,  αν η πρόταςη είναι 

λανθαςμζνη.  

α)  Αν οι ςυναρτήςεισ  f  και g  είναι παραγωγίςιμεσ ςτο  x0, τότε η ςυνάρτηςη f·g  

είναι  παραγωγίςιμη ςτο x0 και  ιςχφει:  (f·g) ' (x0) = f ' (x0) g ' (x0). 

β) Αν μια ςυνάρτηςη  f  είναι ςυνεχήσ και γνηςίωσ αφξουςα ςτο  ,    , τότε 

( ) lim ( ), ( )
x

f f x f





 
  

γ) Η ςυνάρτηςη ( ) lnf x x  , *x  είναι παραγωγίςιμη ςτο *  και ιςχφει 

1
'( )f x

x
  , δηλαδή  

1
ln 'x

x
 .                                                     (μονάδες 6) 

Α4. Θεωρείςτε τον παρακάτω ιςχυριςμό:  

«Αν μια ςυνάρτηςη είναι ςυνεχήσ ςε ςημείο xo του πεδίου οριςμοφ τησ τότε είναι 

και παραγωγίςιμη ςε αυτό» 

α. Να χαρακτηρίςετε τον παρακάτω ιςχυριςμό, γράφοντασ ςτο τετράδιό ςασ το 

γράμμα Α, αν είναι αληθήσ, ή το γράμμα Ψ αν είναι ψευδήσ .                 (μονάδες 1) 
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β. Να αιτιολογήςετε την απάντηςή ςασ ςτο α. ερϊτημα.                     (μονάδες 3) 

ΘΕΜΑ Β 

B1. Να εξετάςετε αν η ςυνάρτηςη  
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  είναι 

παραγωγίςιμη ςτο ςημείο 0 1x  .                                                      (μονάδες 9) 

B2. Δίνεται η ςυνάρτηςη 
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 . Να βρείτε την εξίςωςη τησ 

εφαπτομζνησ τησ γραφικήσ παράςταςησ τησ  f  ςτο ςημείο τησ 3 3A( , f ( )) .  

                                                                                                                    (μονάδες 8) 

Β3. Δίνεται η ςυνάρτηςη . 

α) Να βρείτε τισ  .                                                  (μονάδες 4)                                  

β) Να προςδιορίςετε τισ τιμζσ των α , β , γ ϊςτε   

                                                        (μονάδες 4) 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. Δίνεται η ςυνάρτηςη   2 3xf x e x   . 

 

α) Να μελετήςετε την f ωσ προσ τη μονοτονία.                                             (μονάδες 5) 

β) Να λφςετε την εξίςωςη   f x 0  και να βρείτε το ςφνολο τιμϊν τησ f.                   

                                                                                                                                 (μονάδες 7) 

Γ2. Έςτω . Να εξετάςετε αν υπάρχουν εφαπτόμενεσ τησ 

 που είναι : α) παράλληλεσ ςτην ευθεία  και  β) κάθετεσ ςτην ευθεία 

. Αν υπάρχουν, να βρείτε τισ εξιςϊςεισ των εφαπτόμενων αυτϊν.   

                                                                                                                               (μονάδες 13) 
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 ΘΕΜΑ Δ 

Δίνεται ςυνάρτηςη  , ςυνεχήσ ςτο 3 , για την οποία ιςχφει ότι :  

 

Δ1.  Να αποδείξετε ότι = 0  .                                                       (μονάδες 5) 

Δ2.  Να αποδείξετε ότι η  f  είναι παραγωγίςιμη ςτο 3.                  (μονάδες 6) 

Δ3. Αν η εφαπτομζνη τησ  ςτο ςημείο τησ  διζρχεται από το ςημείο 

Ν(1,−8) , τότε : 

α)   Να αποδείξετε ότι α = 2.                                                                 (μονάδες 8) 

β)  Να βρείτε το .                                         (μονάδες 6) 
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